A latokor témajahoz

Latokoriinkbe keriilt a ldtokor geometriai témadja, igy eldvezetjiik a kozépiskolai tanulok

érdeklddésére is szamot tarthatd alabbi abrazolasi feladatot.

Eloszor ismételjiik at a latokor fogalmat és geometriai szerkesztését — 1. abral
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202. abra. Kor szerkesztése 203. 4bra. Latokdrivek szerkesztése

11. Megszerkesztend6k azok a pontok, amelyekbdl egy adott
egyenesszakasz adott szog alatt latszik. Az AB cgyenesszakaszt
(203. abra) két olyan koriv pontjaibol latjuk alland6 o szog alatt,
amelyek 4B végpontjaira illeszkednek. Az O kozéppont meghata-
rozasahoz az 4 és a B pontban szerkessziink merd6legest, és masol-
juk le az dbra szerint az o szdget. Az AD és BL egyenesek met-
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széspontja C. A BC szakasz O felezpontja az egyik kdriv kdzép-
pontja. A masik kériv kdzéppontjat hasonl6an szerkesztjitk meg.

1. dbra — forrasa: [ 1 ]

Masodszor paraméteresen meghatarozzuk a 1atokor leirasara szolgalo egyenleteket, és
konkrét, szamszer(i adatokkal biré mintafeladatban mutatjuk be a levezetett egyenletek

mitkodését, a Graph ingyenes szoftverrel megrajzolva a latokort.

A 14tokor paraméteres egyenletrendszerének levezetéséhez tekintsiik a 2. abrat is!

Ez az 1. abran bemutatott szerkesztés felhasznalasaval késziilt.
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A 2. abra szerint a felvett OXY ¢és Cxy koordinata - rendszerekben a latokor egy P pont -

janak Rp helyvektorara:
RP = rc + pp .

A 14tokor r sugara az ADC vagy a P1AB derékszogli haromszogbol:

dap
2-sina

A C kozéppont helyvektora:
rc =7r-(sina-i+cosa-j).

Tovabba:
pp=71-(cosp-i+sing-j).

Most (1),(3)¢és(4)-gyel:
Rp=r-(sina-i+cosa-j)+r-(cosp-i+singp-j) =
=r-[i-(sina+ cos¢)+j-(cosa+ sing)].

Ezutan (2 ) és (5) szerint:

Rp —dA;B-[i-(sina+cos<p)+]'-(cosoc+sin90)];
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tekintettel az
Rp=Xp-it+Yp-j (7)

Osszefliggésre is, ( 6 ) €s ( 7 ) 6sszehasonlitasabol:

d .

Xp(dap, a; @) =52 (sina+cosg), (8)
d .

Yp(d,p, a;<p)=ﬁ-(cosa+smq)). (9)

Az itt fellépd szogekre fennallnak az alabbi korlatozasok:
0° < a <180°, (10)
—(90°—a) <p <270°—a. (11)

A(8),(9),(10), (11) osszefiiggésekkel és az ott feltiintetett adatokkal késziilt a 2. abra
latokorive. Itt csak az 1. dbra szerinti ,,fels6” korivet rajzoltuk meg, az ,,alsot” mar nem.
Utobbi az elobbinek az AB szakaszra valo tiikkrozésével all el — 3. abra.
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A két 14tokor Osszevont implicit egyenlete, paraméteres felirasban:

-2+ (13 28 - ) o, (2

2tga 2:sina

amit a ( 8 ) és ( 9) egyenletekbdl kaptunk, a ¢ szogparaméter kikiiszobolésével.
Itt a — eldjel a felsd, a + eldjel az alsé kor egyenletét adja.

A megfelel6 korivekhez: ., 2> Y >0,,+” 2> Y <O0.

A 3. 4brais a 2. dbra adataival késziilt.

M1. A latokorivek szerkesztésének mas modja is van, mint az 1. dbran bemutatott.

M2. Ezen iras készitése soran is belebotlottunk egy széhasznalati kérdésbe: latokorrol
vagy latokorivrdl van - e szo6? Ugy latjuk, hogy a tankonyvek, internetes anyagok egy -
forman hasznaljak mindkettot. E cikk ir6ja azt gondolja errél, hogy mindkett6 alkalmaz -
hato; pl.:a(8), (9), (10) képletek kort irnak le a matematika nyelvén, a ( 11 ) relacio
pedig kijeloli annak egy hasznalhato ivét.

M3. Tanulményaink soran eddig még nem taldlkoztunk az itteni eredményekkel, melyek
jol szolgalhatjak a kozépiskolai matematika - tanulast, illetve - tanitast is.
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